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Ранiше у роботах [1], [2] вивчалися нескiнчено малi геодезичнi деформацiї (Р-деформацiї) по-
верхонь в евклiдовому просторi E3. Для таких деформацiй знайдено нову форму основних рiв-
нянь, яку представлено через тензорнi поля
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αn, виписано ознаки афiнних деформацiй. У результатi
дослiдження основних рiвнянь отримано наступнi результати.

Теорема 1. Для того, щоб нескiнченно мала деформацiя поверхнi S (ненульової повної кривини
K 6= 0 ) класу C3 була геодезичною, необхiдно i достатньо, щоб на поверхнi iснували функцiї ψ,
ϕ, якi задовольняють наступнi рiвняння:
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αβ, λi = ∂iλ, ∇hi = ∇i∇h.
Тодi тензорнi поля
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◦
T
αβ =

1

K

(
ϕK

2
gαβ − 1

4
∇hψkghβckα −

1

4
∇hψkghαckβ

)
, (1)

Tα =
1

2

(
−ψhchkdαk + ϕkd

kα
)
. (2)

Тут Ki = ∂iK, H - середня кривина поверхнi, dij = 1
K c

iαcjβbαβ, diαbjα = δij.

Теорема 2. Поверхнi обертання r = (ucosv, usinv, f(u))(K 6= const) допускають нетривiальнi
Р-деформацiї при ϕ = 0. При цьому
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Теорема 3. Для того, щоб поверхня S класу C3 сталої повної кривини (K = const 6= 0) до-
пускала Р-деформацiю, необхiдно i достатньо, щоб iснували функцiї ψ, ϕ, що задовольняють
рiвняння

∇hiψm = −K(2ψigmh + ψhgim + ψmghi),

∇β(ϕαdαβ) + 2Hϕ = 0.

Тодi тензорнi поля
◦
Tαβ, T s похiдної вектора змiщення U i мають вигляд (1), (2).

Серед поверхонь K = const 6= 0 вибрано сферу та розглянуто випадок ϕ = 0.
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